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RECENT MATHEMATICAL TABLLES

(hose numbers which appear more than once are composite. The representations

) p=a = et 2 {g(@a’zﬁ

lead at once to the four solutions W '3
x

= +d(a £ b)/ac (mod p).

To reduce these values to integers modulo p involves the solution of a single linear congruence
for ¢

act = 1 (mod p).
This procedure appears to be somewhat shorter than the one earlier described by the author
(MTAC, v. 2, p. T1-72).

Under the heading of applications the author gives complete factorizations of nine
numbers of the form x* 4 1 (RMT 366). It may be of interest to point out that another
application of this table is its use to rediscover the quadratic partitions (1). In fact we may
use the tabulated values of x;, x5 to construct / and m by:

m (2 — x1) (mod P),
L= m(xs + x1) (mod p).

If we now form the sequence 7y, 72, - -+ by Euclid’s algorithm
p=qd +r,l=qr+r,- -,

the first two 7’s less than /p are values of @, b such that p = «? 4 b2 The numbers ¢, d may
be found in like manner from p and m. It is worth noting that the table gives a list of primes
of the form 8% -+ 1 between 350000 and 500000.

it i

D. H. L.

411[F].—IrviNG KarrLansky & Joun RiorpaN, ‘““The probléme des ‘mé-
nages,”’ Scripta Mathematica, v. 12, 1946, publ. Jan. 1947, p. 113-124.
16.7 X 24.8 cm.

This interesting paper on a problem due to Lucas,! concludes with a small table of
“ménages numbers” #,, for x = 0(1)z and for » = 2(1)10. These numbers may be defined
as follows. Let

(1) ay, az, as, * -+, an

be a permutation of 1,2, -+, 7. The integer ax is said to be in a forbidden place if it is in
either the k-th or & + Ist place in (1). If (1) has precisely x elements in forbidden places it
may be said to be of type x. The ménages number .,z is the number of permutations of
1,2, -+, nof type x. When x = 0 this number is the same as the number of ways that
married couples may be seated at a round table, ladics alternating with gentlemen, in such
a way that no one sits next to one’s spouse. This fact accounts for the name given the
function #, . in general. The famous function u,, has been tabulated by Lucas' for
n = 4(1)20.
D. H. L.

1 EpouARD Lucas, Théorie des Nombres, Paris, 1891, p. 495.

412[F].—Gino| Loria, “Sulla scomposizione di un intero nella somma di
numeri poh ¥’ Accad. Naz. Lincei, A7, Cl. Sci. Fis. Mat. Nat.,

Rendiconti, s. 8, v. 1, 1946, p. 7-15. 18.1 X 26.8 cm.

This note gives three tables showing all partitions of each integer » = 100 into not more
than (i) four squares, (ii) three triangular numbers and (iii) five pentagonal numbers.!
The number » of such partitions is also given. Tables of this kind appear never to have been
published before this. The number » is perhaps of more interest than the actual partitions
themselves. It is surprising to find that the tables are quite unreliable. A complete recalcula-
tion skows the following errata.
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Con la soppressione della R. Accademia & Ttalia, la risorta Accademia
\azionale dei Lincei riprende la pubblicazione degli « Atti» con 1 seguenti

volumi:

Rendiconti Classe scienze fisiche, matem. ¢ nat. = Seric VII — Vol. L
Rendiconti Classe scienze morali, storiche e fil. = Serie VIII — Vol. L
\[emoric Classe scienze fisiche, matem. ¢ nat. - Serie VII — Vol T &,
\femorie Classe scienze morali, storiche ¢ fil. — Serie VIII - Vol. L
Notizie degli Scavi di antichiti - Serie VI - Vol L
MEMORIE E NOTE DI SOCI
Matematica (Teoria dei Numert). — Swlla scomposizione

di wn intero nclla somma  di numert poligonali. Nota ) del
Corrisp. GiNo LoRra.

Sccondo una proposizione intuita da Diofanto, enunciata da Bachet de
\[eziviac e da Fermat ¢ finalmente dimostrata da Lagrange, gualingue -
yiero intero si puo scomporre nella sonmma di guattro quadrati, alcuni dei
quali possono  esscre nulli. Lssa suggerisce la questione di scomporie m
guadrali i anero Jato ad arbitrio. A stabilirme  I'importanz, basti dire
che, risolta che sin, ne risulta ipso facto la soluzione di problemi che st
trovano nell’ Arilmetica del citato matematico greco.

Non avendone trovato aleun cenno nella letteratura da me diligente-
mente esaminata G, ritengo sia il caso di far nota una considerazione da
cut st puo ricavare una soluzione di carattere ricorrente, tale cioe che,
supponendola risolta per tutti i numeri da 1 a4 un certo limite n, siopuo
ottencre quella relativa a = 1. Nell'esporla, per semplicitt mi riferird

ad un esempio.

(1) Nel riprendere la pubblicazione delle Memorie della Classe di scienze fisiche,
matematiche ¢ naturali, 1" Accademia Nazionale dei Lincei si rilerisce alla Serie V1 che,
allatto della fusione cra stata chiusa, dando imizio alla Serie VI anziche alla Serie VIIT
come per le altre pubblicazioni.

(2) Presentata nella seduta del 12 gennaio 1916,

(3) Vsse furono ceguite con la scorta dell Fiistory of the Theory of
(Washington 19205 di L. E. DICKSON.

Nuwbers
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Scegliamo a ¢aso il numero 84. 1 quadrato massimo inferiore ad
esso & S1 =97 €550 Jifferiscc di 3 dal numero dato; percio ove quella
differenza potesse scomporst in un numero di quadrati inferiori a quattro,
condurrebbe insieme 1 g1 alla soluzione del problema.
Ora, avendo supposto di avere gid eseguitd la scomposizione di tutt
i numert <84, ricorrendo ai risultati st conclude cssere R4 ~vr ¢ 17 L.
R N Per vedere se esistano  altre soluzioni, si devono pornec alla
prova gl altri quadrail ‘aferiori a Sy Tale ¢ anzitatto G o 875 essendo
§4-—0C4 20 od essendo 20 = 4t b 27 si ottiene Sy = 8747 2.
Prosesncindo  per I stessa via sincontrd 1 pumero 49 = 7% ¢ sioha
. 305
36 48 ¢ quindi 84 6+ 42 42t 4
25 595 €
siccome guesto numero ammette due scomposiziont trinomie, cosl Nascono
[2 e 5’.‘. ']752“ 321 ?)Z‘_

84--49 =35 ¢ poiche 35 =57 SECES LR conclude 8¢ 77
Continuando ancora i ha 84 3
Il scguente quadrato 23 5= conduce alla differenza 84

-2 -2 |_72

Jue nuove soluziont del problema ot 5273

la prima Jelle quali fu g oltenuta prima, eppero non pud servire che
come verifica. Altrettanto dicasi riguardo i seguenti quadrati 4% 3% z,

2

-~
Si e pertanto autorizzatl 2 concludere che il numero dato Jmmette le se-
guentl s;omposiz'\oni in quadrad, ed esse soltanto

Questo schema di caleolo (che puo in corti casi Abbreviarsi mediante
Jleune osservaziont, che taccio per brevitd) st applica convenientemente
alla costruzione di Tavole di scomposizione ed esso lu applicato per uttd
i primi ccnto numeri e diede per risultato la prima delle Tavole con cui
i chiude la presente Nota. La semplice ispezione di essapone in cvidenza
che ogni mery infero ¢ i gcucm/& scontponibile 1 pm‘ucbi modi nella
comuna di guatlro :‘.v,'((z(?mri.

E questo un fatto che fu rilevato coltanto per aleunc categorie di
pumeri da Jacobi e da alcuni suot discepoli, nei loro studt sulle funzioni
ellittiche. Cosicche ai cultori dellaritetica superiore 4 offrono due im-
portanti questiont; cios la ricerca di un metodo diretto per risolvere la
questione Ji cui trattiaumo ¢ poi di delurne una dimostrazione del riferito

teorema.
11.
E risaputo che Fermat ha notevolmente gencru\izx;\to il teorema da

noi enunciato esordendo, estendendolo ad una vastd categoria di numert,
asserendo che qualzmquc numero st pid esprimert cone somma di Jdeterminalo
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s mero perogni specie dimuneri poligonali O, tre per i triangolari, cinque per 1

pentagonali, ecc. La veritl di questa proposizione fu stabilita da Cauchy;
essa suggerisce la questione di cllettuare la scomposizione per qualsivoglia
numero dato; ora il lettore potrd agevolmente  convineersi che essa pud
risolversi applicando Uidentico procedimento di cui ¢ siamo serviti per

quadrati; a tale scopo devesi tenere presente che i primi numeri trian-
golari (indicando  generalmente in carattere neretto i numeri poligonali)
valgono

Il surriterito procedimento venne da noi applicato per numeri della ora
indicata specie a turt gl interi del primo centinaios i risuitati si trovano

=

nelle nostre Tavole 11 e 111 Fsse poncono in cvidenza che sussiste anche
per i numeri poligonali il fatto generale da noi rilevato per i quadrat
(moltepliciti delle scomposizioni), onde sussistono questioni analoghe a quelle

enunciate alla fine del T §. Richiamare Pavenzione degli specialisti in

materia su questo promettente campo d’indagine ¢ lo scopo precipuo della
presente Nota.

(1) Ricordiamo che un numero poligonale di specie d ) 2 vertici ¢ 1 lati & la somma
dei primi n termini di una progressione aritmetica di cni 1 ¢ il privio terinine ¢ [ — 2

la differenza costante; percio la sua espressione ¢

| t—lﬁu'——’)

" |- —— 1]

w(n-b1)  n(3n—1)
L2 e 2 .

in particolare i triangolari ¢ i pentagonali valgono rispettivaniente
' ' 2 2
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(1) In questa ¢ nelle seguenti Tabelle, nelle colnnne 1o IV sone inecritti 1 numeri da scowmporre. nelle co- 1

lonne 11 e V si trovano le wcomposizioni e nelle cnlonne 11 ¢ VI sono registrati i numeri delle scomposizion!

ottenute in ogni singolo caso.
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